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1.- Sexa 
2 2u / u   e forma un ángulo de 

4


con  1 1v , . Indica cal afirmación é 

correcta: 

a) u  e v  son   b) 1v    c) 2u v    d) 2 2u v    

 

2.- Escribe E,P ou H segundo corresponda: 

a)    
2 2

9 2 4 3 36x y H     b) 
2 2 4 3 0x x y P     

c)    
2 2

9 4 16 3 166x y E     d) 
2 225 9 100 54 44 0x y x y E    

 

 

3.- Sexa ,  e 
3u,v,w  sinala N   ,  E escalar  ou  V vector . 

a)  u v w    b)  u v w    c)  u v w     d)  u v w    

 

4.- Describe e fai un esbozo da superficie cuádrica dada por: 
2 2 216 16 4x y z    

 

5.- Escribe o dominio: 

a)   3
2x

f x,y
seny


    b)    f x,y log x y   

c)  
2 2 9

1

x y
f x,y

x

 



  d)  

x z
y yf x,y,z e e   

 

6.- Interior y frontera de b) 

 

7.- Calcula as ecuacións dos planos tanxentes á gráfica da función   2 2f x,y x y   en 

 0 0 0, ,  e  1 1 2,  
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 0 0 0, ,        1 1 2, ,   

 

8.- Dado  
1

f x,y xsen
xy

  e   2 22

xy
x,y

x y
 


 calcula: 

  
0 0x y

lim limf x,y
 


   

  
0 0y x

lim limf x,y
 

  

 

   
 

0 0x,y ,
lim f x,y


    
 

0x
limg x,y

y mx





 

 

9.- Estamos en  1 0 1, , , sabiendo esto, calcula el vector v que indica cara onde hai que 

moverse para que    xyf x,y,z e cos yz , crezca los más rápidamente posible. Calcula 

también la derivada direccional no sentido do vector  1 2 2, , . 

 

 

10.- Calcular os puntos críticos da función   2 3 2 39 3 3f x,y x x x y y      . 

 

11.- Atopa os extremos absolutos da función   2f x,y x y 
  

no conxunto

  2 2 22 6g x,y x y   
.
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SOLUCION 

1. 

 U V U V COS U,V     

2U V 
2

2
2

 2  

2U V  , polo tanto, a resposta correcta é a c). 

 

2. 

a)    
2 2

9 2 4 3 36x y    . Dividimos por 36: 

     
22 2 2

2 3 32
1 1

4 9 4 3

x y yx     
      

   
 

 

b) 
2 22 4 3 0 4 2 3 1x x y y x x sumamosy restamos          

2 24 2 1 4 4 4 2 1y x x y x x           

         
22

4 1 1 4 1 1y x y x           

 

c)    
2 2

9 4 16 3 166x y    . Dividimos por 166: 

       
2 2 2 2

9 4 8 3 4 3
1 1

166 83166 83

9 8

x y x y   
       

   
2 2

2 2

4 3
1

166 83

3 2 2

x y 
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d) 
2 225 9 100 54 44 0x y x y      

 
2 25 10 25 100 100x x x     

 
2 23 9 9 54 81y y y     

Polo tanto, 

   
2 22 225 9 100 54 44 5 10 3 9 225 0x y x y x y            

     
2 2

5 2 3 3 225x y       

   
    

22

2 2 32
25 2 9 3 255 1

9 25

yx
x y

 
         

    
22

2 2

32
1

3 5

yx  
    

 

3.  

a)  U V W N   

U V  é un número, polo tanto, non se pode facer o producto vectorial con W . 

 

b)  u v w V     

vxw   é un vector e si se fai o producto escalar de ese vector co vector u  da un escalar. 

 

c)  u v w V     

v w   é un vector e si se fai o producto vectorial con u  da outro vector. 
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d)  
vector

u v w V    A suma de vectores é un vector. 

 

4.  

2
2 2 2 2 216 16 4 4 4 1

4

y
x y z x z         

   

2 2 2

2 22
1

21 1
2 2

x y z
     Hiperboloide de unha folla. 

 

5.  

a)   3
2x

f x,y
seny


  

  3
2

0
x

f x,y seny y k ,k
seny


       

Polo tanto,     2Dom f x,y / y k ,k      

 

b)  f x,y log(x y) 

  

0x y y x   

 

    2Dom f x,y / y x   
 

 

c)  
2 2 9

1

x y
f x,y

x

 



 

2 2 2 29 0 9x y x y        1 0 1x x     

    2 2 2 9 1Dom f x,y / x y ,x      
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d)  
x z

y yf x,y,z e e   

    2 0Dom f x,y,z / y    

 

 

6. Interior y frontera de b) 

    2 2 2 9 1Dom f x,y / x y ,x      

    2 2 2 9 1Int B x,y / x y ,x      

       2 2 2 2 2 29 9 1Fr B x,y / x y x,y / x y ,x          

 

7.  

  2 2f x,y x y   en  0 0 0, ,  

 
    2

0 0 0

0 0 0 0
0 0

h h h

hf ,h, f ,f h
, lim lim lim

x h h h  


   


 

 
    2

0 0 0

0 0 0
0 0

h h h

hf ,h f ,f h
, lim lim lim

y h h h  


   


 

A función non é diferenciable en  0 0,  , polo tanto non admite plano tangente en  0 0, . 

En  1 1 2, , : 

2 2 2 2

2

2

f x x

x x y x y


 

  
 

2 2 2 2

2

2

f y y

y x y x y
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1

1 1
2

f
,

x





   

1
1 1

2

f
,

y





 

Polo tanto, o plano tangente: 

   
1 1

2 1 1
2 2

z x y      

1 1 2 1 1
2

2 2 2 2 2
z x y z x y        

 

8.  

  
0 0 0 0

1

x y x y
lim limf x,y lim limxsen

xy   

 
  

 
 

0 0x y

x
lim lim
 



1
1

1

sen
xy

x
xy

0 0

1
1

1x y

sen
xy

lim lim
yy

xy
 



   
   
   
   

 

0

0

1
1

1

1
1

1

y

y

sen
xy

lim
y

xy

sen
xy

lim
y

xy










   





  



 

  
0 0 0 0

1

y x y x
lim limf x,y lim limx sen

xy   

 
   

 
 

 
0 0 0

1

1
1 1

1y x y

y

sen
xy

lim limf lim
y y

xy
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  20 0 0

1

x,y ,
lim f x,y lim cos sen

cos sen 

 
    

   
 

20 0

1 1
lim cos lim

cos sen sen 
    

    
 

0

1
lim

sen
  

 
. Por tanto, o límite non existe. 

 
 

2

220 0 02x x x

x mx m x
limg x,y lim lim

x mx  


 

 2x 2 22m x
  

y mx  

2 201 2 1 2x

m m
lim

m m
 

 
 

 

 

9. 

   xyf x,y,z e cos yz   

 xyf
e y cos yz

x


  


 

   xy xyf
e y cos yz e sen yz z

x


     


 

 xyf
e sen yz y

x


   


 

 1 0 1 0
f

, ,
x





   1 0 1 0 1

f
, , cos

y


 


 

 1 0 1 0
f

, ,
z





 

A dirección na que hai que moverse é na dirección  0 1 0, , , e decir, na dirección do semieje 

OY  positiva. 
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Derivada direccional no sentido  1 2 2, , : 

   1 0 1 1 0 1Dvf , , f , , v   

 1 2 2 1 4 4 9 3W , , W        

 
1

1 2 2
3

v , ,  

     
1 2

1 0 1 0 1 0 1 2 2
3 3

Dvf , , , , , ,    

 

 

10. 

  2 3 2 39 3 3f x,y x x x y y      

     2 29 6 3 6 3 0 0f x,y x x , y y ,         

2 29 6 3 0 2 3 0x x x x         

 2

0

6 3 0 3 2 0

2

y

y y y y

y



     



 

3
2 4 12 2 4

2 2
1

x

x

x


  

  

 

 

Polo tanto, os puntos críticos da función son: 

       3 0 3 2 1 0 1 2, , , , , , ,   

 

 

 

 

jmrivas Academia
Esta obra está sujeta a la licencia Reconocimiento-NoComercial-SinObraDerivada 4.0 Internacional de Creative Commons.

Para ver una copia de esta licencia, visite http://creativecommons.org/licenses/by-nc-nd/4.0/.



 

Doctor Fleming 8 | 982 81 56 22 | 609 28 43 42 | http://www.jmrivas.es 
 

11. 

  2f x,y x y       2 2 2 2 6f x,y x y         B x,y / x y      

   22f x,y xy,x       2 4g x,y x, y   

 

2

2 2

0

2 2 2 0

4

2 6

x

xy x x y

y

x y

x y




    

  


 
  





 

Si 0x  , entonces: 

4 0y   

2 22 6 3 3y y y      

Polo tanto,    0 3 0 3, , ,  

Si y   , entonces: 

2 2 24 4 2x x x         

2 2 2 2 26 4 2 6 6 6 1x y x              

Si 1 1 2 2,y ,x ,x          2 1 2 1, , ,  

Si 1 1 2 2,y ,x ,x          2 1 2 1, , ,  
 

Evaluamos ahora a función nos puntos: 

   0 3 0 3 0

2 1 2 1 4

2 1 2 1 4

f , f ,

f( , ) f( , )

f( , ) f( , )
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Por tanto, 4 é o máximo absoluto de f en g e -4 é o mínimo absoluto de f en g.
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